Chapitre B: Espaces affines

Dans ce chapitre.

e K désigne |'un des corps (1L R, T (ou plus généralement, n’importe quel corps commutatif
te caractdristique zéro);

o si Voot W osont deux K-espaces vectoriels, L0V, W) désigne le K -cspace vectoriel des
applications lin¢aires de Vo dans W, Pour simplifier, on note LV plutdt que LV, V).
{ Espaces affines
Détinition 1.1, Soil £ un K -espace vectoriel. Un espace affine (sur K yasscvic i E estunensemble
£ non vide, muni d'une application ¢ : £ x E — E vérifiant les deux axiomes suivants -
(Aly pourtous A B . Cde E. @lA . Cl = wiA. By + il B, C) (relation de Chasles):
(A7 pourtowt A € E, Mapplication g, @ M = gl A, M) est une bijection de £ sur E. Autrement
dit, YAe E,¥x e E,31B e £:X=gplA. 5).

Alin de retravver des notations habiwelles, on adopte la
Convention 1.2, Dorénavant, si A, B € . on notera A8 le vecteur il AL B,

Voteiun peu de vocabulaire. Les éléments d'un espace affine £ sont appelés points et ceux du
curps de base K des scalaires. Par ailleurs, ondil que i estla direction de I, o encore que K es|
dirigd par I, et on appelle dimension de £ la dimension de Uespace ve [, En particulier,
les espaces affines de dimension 0 (i.e., associés i| F = {L'"}} sont ceux réduits 4 un point, el par
analogie avec le vocabulaire de Valgébre linéaire, les espaces affines de dinension | sont appelés
droites, ceux de dimension 2 sont appelés plans. ,

Lig

N.B. Dans ¢e cours, on ne considérera gue des espaces affines de dimension finie,

O attribue souvent un nom particulier & certaing ensembles finis de points d'un aspace affing,
Par exemple ;

) deux points A, B lorment un bipoint. que 'on aote (A, B)ou (8, A):

2) trois points A, B, C [orment un triangle de sommets A. B. C, qui se note A BC (ordre des
lettres ne compte pask;

3) duns un plan, quatre points A, 8, C. D forment un guadrilative de sommets A B, €. D,
not¢ ASCD. De méme on parlera d’un pentagone pour un ensemble de cing points, & un hexagone
pour un ensemble de six points, et en général, d’un polygone:

43 dans un espace affine de dimension 3, quatre points A, 8B, C. D2 Tormienl un wtraedre, noté
ABCD.

Dannens maintenant quelques conséquences immédiates de notre définition.



