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لعمليات المالية ا:  الثانيالقسم

   الأجلطويلة



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

:  الأولالفصل 

 الفائدة المركـــــبة
 



الفائدة المركبة : الفصل الأول

 .مفهوم الفائدة المركبة .1

 .قانون جملة الفائدة المركبة .2

 .حساب الجملة المركبة في حالة المدة غير الكاملة .3

 .علاقات عناصر الفائدة المركبة .4

 .المعدل المتناسب والمعدل المكافئ .5

 : مفهوم الفائدة المركبة .1

وتقول عن ، نقول عن فائدة أنها بسيطة إذا لم تدمج مع رأس الدال الأصلي الدستثمر لينتج بدوره فائدة أخرى

 الأصلي لكي تعطي بدورىا الدستثمرفائدة أنها مركبة إذا أضيفت أو أدلرت في نهاية الوحدة الزمنية مع رأس الدال 

فائدة خلال الوحدة الزمنية الدوالية وىكذا في نهاية كل وحدة زمنية فإن الفائدة البسيطة تضاف إلى جملة رأس الدال 

الوحدة الزمنية السابقة لكي تنتج بدورىا فائدة خلال الوحدة الزمنية اللاحظة 

وفي ، في ما يتعلق بالعمليات الدالية من الأجل الطويل فإن الوحدة الزمنية الأكثر إستعمالا ىي السنة: ملاحظة

شهري ، ثلاثي، بعض الأحيان سداسي

 : قانون جملة الفائدة المركبة .2

ىذا ، على أساس فائدة مركبةtمن السنوات وبمعدل  (n)لددة C0))لنفرض أن شخص إقتًاض مبلغ قدره 

الشخص مطالب بدفع قيمة القرض مضاف إليها مقدار الفائدة الدركبة في نهاية الددة وفقا للقانون الدستخرج من 

 : الجدول التالي

 

 



 

القيمة المحصلة أو 
 (الجملة)المكتسبة

الفائدة الناتجة خلال 
المدة 

رأس المال في بداية 
الفترات الفترة 
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 : من خلال الجدول السابق نستنتج أن قانون جملة الفائدة الدركبة بالشكل التالي

 
 : حيث أن

C0 :رأس الدال الدوظف أو الدودع أو الدقتًض. 

t :معدل الفائدة الدركبة. 

n :مدة الإستثمار وتكون أيضا مدة الإقراض وعادة ما تكون سنة. 

Cn :تمثل القيمة المحصلة أو الدكتسبة أو الجملة المحصل عليها. 

سنوات من التوظيف وبرسملة 6بعد ، سنويا%6دج أودع في بنك 150000كم سيصبح رأس الدال قدره: مثال

 .سنوية للفوائد



 : الحل

 

 

 
:  ملاحظات

  القانون الأساسي لجملة الفائدة الدركبة يطبق مهما كانت وحدة الزمن الدستعملة شرط أن يكون الدعدل

 .الرسملةالدستخدم يقابل ويوافق مدة 

 وبرسملة سنوات بمعدل سداسي قدره10وظف خلال دج 100000كم سيصبح رأس الدال قدره : 1مثال

 .سداسية للفوائد

 

 

 

 

 
 أشهر حدد 4 لكل في بنك يحسب فوائد مركبة بمعدل دج 100000 أودع شخص مبلغ قدره:2مثال

 الجملة التي يتحصل عليها ىذا الشخص في نهاية السنة الخامسة للإيداع وبرسملة سنوية للفوائد 

 

 

 



 

 

 
  نلاحظ أن الجملة المحصل عليها من توظيف رأس مال قدرهC0إلى 1خلال الفتًة منn تمثل متتالية

 .nعدد حدودىا .  أساسها حسابية

 

 : (غير كاملة)حساب الجملة المركبة في حالة كون المدة كسرية  .3

  عددnالقانون جملة الفائدة الدركبة إفتًضنا أن مدة الإقتًاض أو مدة الإقتًاضأومدة التوظيف نأثناء إشتقاق

إن مثل ، أشهر5 سنوات و8صحيح، لكن في الواقع قد تكون ىذه الددة غير صحيحة أو كسرية مثلا تكون الددة

 :ىذه الدسائل يمكن حلها بطريقتين

 :(البنكية)طريقة الحل العقلاني : 1ط .أ 

تعتمد ىذه الطريقة على حساب الفائدة الدركبة بإستعمال القانون العام للجملة بالنسبة للجزء الصحيح من 

وىذا مايعرف بالحل العقلاني، وىناك من يسمى ن، مدة ثم إستعمال قانون الفائدة البسيطة بالنسبة للجزء العشري

 .بحيث لا يمكن رسملة الفوائد إلا في نهاية الفتًة وىي الطريقة الدستعملة لدى البنوك، ىذه الطريقة بالدنطقية

 سنويا أشهر بمعدل فائدة4لددة سنتين ودج 24000ماىي جملة مبلغ مقتًض قيمتو : مثال

 

 

 

 



 

 

 
 : أشهر4جملة سنتين و

 

 
:  الطريقة الرياضية: 2ط .ب 

:   تساويnفي ىذه الحالة الددة قانون الجملة تمثل كل الفتًة الزمنية وبفضل أن الددة 

 
 .من التوظيفKالجزء الصحيح : حيث أن

 :  تكون كما يليCn الجزء الكسري من التوظيف فإن الجملة 

 

 

 
 .نفس الدثال السابق: مثال

 

 

 



 : ملاحظات

  من خلال ما سبق نلاحظ أن في الواقع ىناك طريقتين لحساب الددة في حالة الأشهر والسنوات وحتى

 .الأيام

 وتعرف بطريقة التناسب حيث يعتمد الجدول الدالي رقم ، وىناك طريقة أخرى تعتمد على الجداول الدالية

 .من السنوات الكاملةnمع تحديد الفائدة الخاصة بالشهور بالأيام الدعينة بعد 1

 في حالة إستعمال الفائدة الدركبة والفائدة البسيطة مثل ما سبق تسمى العملية بالرسملة الدختلطة. 

:  علاقات عناصر جملة الفائدة المركبة .4

لقد كانت العلاقة الأساسية أو الجملة للفائدة الدركبة أىم العلاقات في ىذا الدوضوع ومن ىنا يستخرج 

 .مختلف العناصر الأخرى

 

 : القيمة الحالية .أ 

 C0 الدبلغ الدستثمر في بداية الددة الحصول على الجملة في نهايتها وىي تمثل ةالقيمة الحالية للجملة ىي قيم

 

 

 
ولعدد من الدعادلات ، 2يدويا فقط أعدلذا جدول مالي تحت رقمولصعوبة حساب القيمة

سنة بالنسبة إلى 50 والنسبة للمعدلات ومن سنة إلى  إلى والسنوات الدستعملة وعادة يكون 

 .السنوات

: الفائدة المحصل عليها في مدة الرسملة .ب 



وىي الفرق بين القيمة الحالية والجملة ونرمز nــــــ وىي ما يتحملو مستعمل الأموال خلال مدة العقد الدقدرة ب

 :  بحيثiلذا بالرمز

 

 

 
:  معدل الفائدة .ج 

من العلاقة العامة لجملة الفائدة الدركبة  tـــــــمعدل الفائدة أو النسبة الدطبقة على الدبلغ الدودع والذي يرمز لو ب

 .نستطيع إيجاد علاقة لحسابو

 

 

 

 
 : المدة الجملة .د 

ىناكطريقتين لحساب الددة إما بإستعمال الجداول الدالية أو  (جملة الدركبة)من نفس العلاقة السابقة 

وبإستخدام t وبمعلومية بإستعمالالجدوال الداليةتحسب القيمة التي بين قوسينوln. أو Logإستخدام

 بحيث tبالنظر للجدول في عمود الددة الدتقاطعة مع قيمة القوس عند الدعدل n نصل لتحديد 1الجدول الدالي رقم

 . يساوي



وبنفس الطريقة تحصل على  نحسب قيمة قوس 2أما بإستعمال الجدول الدالي رقم 

nبحيث 2بإستعمال الجدول الدالي رقم . 

في غياب الجداول الدالية نستعمل مميزات اللوغاريتم الوصول : إنطلاقا من علاقة الجملةlogأوlnبإستعمال

 .بدون اللجوء للجداول الدالية nلقيمة 

 

 

 

 

 
 :المعدلات المتناسبة والمعدل المكافئ .5

إلا أن ، أي تحسب الفائدة على الدبلغ مرة واحدة في كل نهاية سنة، نستعمل معدلات الفائدة عادة سنوياً 

 للإيداع ليست nأشهر أو أقل، وفي ىذه الحالة تصبح الددة 3أشهر أو 6ىناك تطبيق لدعدل الفائدة كل 

 يمكن السنةفي حالة تطبيق معدلات فائدة غير سنوية أو جزء من ، وبالسنوات بل عدد الفتًات الجزئية من السنة

 .التحدث عن معدلات متناسبة أو معدلات متكافئة

:  المعدلات المتناسبة .أ 

نقول عن معدلين مرتبطين بمعدلات زمنية مختلفة أنهما متناسبان إذا تساوت نسبتهما مع النسبة بين وحداتها 

 .سنوياالزمنية الخاصة برسملتها، مثلا الدعدل 

 



 

 

 
:  ملاحظة

إذا وظف رأس الدال بفائدة بسيطة بمعدلين متناسبين لددة معينة فإن القيمة الدكتسبة تكون نفسها بينما 

يكون العكس في حالة التوظيف بفائدة مركبة فإن الفائدة الدكتسبة تكون أكبر عندما تنخفض مدة الوحدة 

 .الزمنية

:  المعدلات المتكافئة .ب 

نقول عن معدلين مرتبطين بوحدات زمنية مختلفة أنهما متكافئان إذا كانا يحققان نفس القيمة الدكتسبة بفائدة 

 .مركبة لنفس رأس الدال الدوظف ولنفس الددة

  فإن القيمة الدكتسبة لددة سنة واحدة تساويtsدج بمعدل سداسي 1إذا وظف مبلغ  -

:  أنهما متكافئين إذا تساوت القيمة الدكتسبة أيts وtaنقول أن الدعادلين  -

 
 : أيta بالنسبة للمعدل الثلاثي الدتكافؤ مع الدعدل السنوي

 
 : فإنta الدتكافؤ معtmبالنسبة للمعدل الشهري 

 
 : ىو الدعدل السنوي فأن الدعدلات الدتكافئة لو تكون بالعلاقة التاليةtaوبشكل عام إذا كان 



 

 

 

 
 .أحسب الدعادلات الدتكافئة لو10%إذا كان الدعدل السنوي : مثال

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 


